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ANALYSE ENONCE NUMERO 14

Soit k& un réel fixé. Soit f : R — R une fonction dérivable sur R vérifiant :
F(0)=1et Vo eR, f'(z)=f(ke).

1-a)

Soit n € N*. Montrer que f est n fois dérivable sur R et qu’il existe (a,,b,) € R? tel

que pour tout z € R, f)(x) = ko f(kbz).

b) Pour tout n € N*, exprimer a, et b, en fonction de n.

c) Calculer £ (0).

2)

Soit (u,) une suite de réels tels que : ¥vn € N, u, #0 et lim [t | leR.

n—-+oo |un|

Montrer que :

a) si ¢ < 1, la série de terme général u, converge absolument.
b) si ¢ > 1, la série de terme général u,, est divergente.

3)

+oo
Soit g, la fonction définie par : gx(z) = Z;)k“" X %

a) Déterminer le domaine de définition de g;.

b) Déterminer, selon les valeurs de k, le domaine de définition de g.
4)
On suppose désormais que |k| < 1. Soit a > 0 un réel fixé.

a) Montrer qu'il existe un réel M >0 tel que
Vz € [~a,a], Vn €N, |fM(z)| <M
N-1
b) Soit N € N*. Pour tout x € [~a,a], on pose Ry(z) = f(z) — Z k“"%.

n=0

Déterminer lim Ry(z).

N—+oco

c) Montrer que g est dérivable sur R et montrer que, pour tout z € R,
9i(z) = gr (k)
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