INTEGRATION SUR UN INTERVALLE QUELCONQUE (II)

Enoncés
Enoncés des exercices
| EXERCICE 1] [Indication ] [Correction |
. . , . e L T lnx
Apres avoir prouvé son existence, calculer 'intégrale I = T3 22 dzx.
0 x

| EXERCICE 2| [Indication ] [Correction |

too dx
Etudier 'existence de l'intégrale I = / ———avec (o, 8) € IR?.

o 21+
| EXERCICE 3| [Indication] [Correction |
+o0 e T — e—2:p
Apres avoir prouvé son existence, calculer I'intégrale I = / —dx.
0 T

| EXERCICE 4| [Indication] [Correction |

1
Etudier I'existence de I'intégrale I = / 11— 2%|° dz, avec (a, ) € R* x R.

0
| EXERCICE 5 | [Indication ] [Correction |
“+o0o
On définit la fonction Gamma d’Euler : I'(z) = / t" e tdt.
0
1. Préciser le domaine de définition de I'.
2. Etablir la relation I'(z + 1) = zI'(x). En déduire I'(n) pour tout n de IN*.
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INTEGRATION SUR UN INTERVALLE QUELCONQUE (II)

Indications, résultats

Indications ou résultats

| INDICATION POUR L'EXERCICE 1| [Retour & I'énoncé]

Constater que lin% Vrzf(z) =0 et que hH(l) oz f(x) = 0.

1
Poser t = — pour 0 < a < x <b. Dans le résultat, passer a la limite et trouver I = 0.
T

| INDICATION POUR L'EXERCICE 2| [Retour & I'énoncé]

L’intégrale existe si et seulement si « est strictement compris entre 1 et 1 — 3, avec 3 # 0.

| INDICATION POUR L’EXERCICE 3| [Retour & I'énoncé]

Utiliser liIT(l] flz)=1et lirf 2’ f(z) = 0.

a—0 €T X

+00 e ® +o0 8721
Poser I = lim I,,, en notant I, = / dx — / dz.
a a

2a —x
e -1
Poser t = 2z dans la deuxieme intégrale et en déduire I, = / ———dx+1n2.
T
a
. ., e’ —1
Conclure en utilisant la continuité de £ — —— en 0.
T

| INDICATION POUR L’EXERCICE 4| [Retour & 'énoncé |

L’intégrale existe si et seulement si § > max(—1,—1 — «).

| INDICATION POUR L'EXERCICE 5 | [ Retour & I'énoncé]

1. I'(x) est définie si et seulement si x > 0.
2. Avec z > 0, intégrer I'(z + 1) par parties. On trouve I'(z + 1) = aI'(x).
Montrer enfin que Vn € IN*, I'(n) = (n — 1)!
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